Analizis-II vizsgadolgozat

1. rész

Irja a kérdésre adott vdlaszt a megfeleld helyre! (Amennyiben sziikséges, szamoldshoz haszndlja az utolsé oldalt.)
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Irja a kévetkezd definicidkat és tételeket a megfeleld helyre! Ugyeljen a pontossigra!

1. Mit jelent, hogy egy f fiiggvény szigorian monoton csokken az A C R halmazon?
2. Mit jelent, hogy lim,_,,— f(z) = b?
3. Mondja ki a Bolzano-Darboux tételt!

Irja le a kévetkezd dllitasok bizonyitdsdt! (A bizonyitdsokat tetszéleges sorrendben irhatja.)
1. Az x — o” fiiggvény gyengén konvex.

2. Az f(x) = 2" fiiggvény derivaltja az © = a pontban: na™ 1.
3. Ha f folytonos [a, b]-ben, differencialhato (a,b)-ben és f'(z) = 0 minden = € (a, b)-re, akkor az f fiiggvény konstans [a, b]-ben.

Az elégségeshez minden kérdéscsoportbdl legaldbb két helyes vdlasz kell.

2. rész

1. (4 pt) Az f és g fiiggvényekrdl tudjuk, hogy

és, hogy
g(0)=0, g(1)=0, ,¢0)=1, ¢(1)=-1.

Mi az értéke a kovetkezs kifejezéseknek?

(a) (f9)'(1)
(b) (9/£)'(0)
(c) (f o f) (1),
(d) (fe9)'(0),

2. (16 pt) Dontse el a kovetkezs allitasokrol, hogy igazak, vagy hamisak!

(a) Ha f: R — R paros, és lim,_ o+ f(x) létezik, akkor lim,_q f(z) is létezik.

(b) Ha f: R — R péaratlan, és lim,_,q+ f(x) létezik, akkor lim, .o f(x) is létezik.

(c) Ha f : R — R periodikus, és lim,_,_ f(z) = 10, akkor f konstans.

(d) Ha f(0) = g(0), és f'(z) < ¢’(x) minden x < 0 esetén, akkor f(x) > g(z), minden = < 0 esetén.
3. (10 pt) Bizonyitsa be a Bolzano-Darboux tételt!

1 x
4. (10 pt) Bizonyitsa be, hogy lim,_, <1 + ) =e!
x

5. (10 pt) Definidlja egy fiiggvény grafikonjanak ivhosszat, és mondja ki az ivhosszal kapcsolatos tételeket! Mutasson
alkalmazast ezen tételekre!

4: 25 pt-tél, 5: 40 pt-tol



