Analizis IV. - zh
Mezei Istvan

2007. méarc. 28.

1. AYS n%zd" hatvanysor esetén

(a) adja meg az R konverkenciasugarat,

(b) mia KH), n%zd” konvergenciahamlaz,
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2. Kiindulva a Eo " = 1135 (Jz| < 1) azonossagbdl
n=
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(a) szamolja kia > o Osszeget,
n=0
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(b) mutassa meg, hogy >, T In4!
n=0
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3. Oldja meg az xy’ = /1 + y? differencidlegyenletet! Van-e olyan megoldasa, amelyre y(1) = 07

4. Adja meg az y' = ¥ + x differencidlegyenlet egy partikularis megoldésat!

t

5. (a) Mutassa meg, hogy a ¢ : [0,00) — R, ¢(t) := 117 szigorGan monoton névekedd!

(b) Legyen d:R x R — R, d(z,y) = % Mutassa meg, hogy az (R, d) metrikus tér!

(c) Adja meg az (R, d) metrikus téren a B(0,1) kdrnyezetet!

6. Mutassa meg, hogy az f : R — R folytonos fliggvény zérushelyei zart halmazt alkotnak (az (R, |z — y|)
metrikus térben)!



2007. méarc. 30.

LAY (n{Ll)! id™+! hatvanysor esetén

(a) adja meg az R konverkenciasugarat,

(b) adja meg a . (Tf:l)!idmrl konvergenciahamlazat,

X 3™ on —
(c) nZ::O Tormiid =7
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2. Kiindulvaa Y z" = ﬁ (Jz| < 1) azonossagbol
n=
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(a) mutassa meg, hogy 3 (sina)?” =

n=0 COSza
(a €R, a# 5 +knr(keZ)),
) n
(b) mutassa meg, hogy Zo % = arctg%!
n=

3. Oldja meg az y'v/1 + 22 = y differencidlegyenletet! Van-e olyan megoldésa, amelyre y(0) = 1?

2
4. Adja meg az y' = y';x differencialegyenlet egy partikularis megoldasat a (0, +o0) intervallumon!
5. (a) Mutassa meg, hogy barmely a > 0 esetén a ¢ : [0,00) — R, ¢(t) := arctga + arctgz — arctg(a + )
fliggvény szigortian monoton novekedd!
(b) Legyen d: R x R — R, d(z,y) := arctg|z — y|. Mutassa meg, hogy az (R, d) metrikus tér!
(c) Adja meg az (R, d) metrikus térben a B(0, §) kornyezetet!

6. Mutassa meg, hogy az f : R — R folytonosan differencialhaté fliggvény lokalis szélsGértékhelyeinek halmaza
zart (az (R, |z — y|) metrikus térben)!



