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1. Legyen (M,d) metrikus tér, K ⊂ M egy sorozatkompakt halmaz.

(a) Legyen x ∈ M és t(x) := inf{d(x, y)|y ∈ K} Mutassa meg, hogy ∃y0 ∈ K, hogy t(x) = d(x, y0).
(10 pont)

(b) Legyen t: M→R, t(x) := inf{d(x, y)|y ∈ K}
Mutassa meg, hogy t folytonos függvény! (10 pont)

2. Legyen f: R+ × R+ → R

f(x, y) :=
2x + 3y

4x2 − xy + 4y2

lim
(∞,∞)

f = ? (10 pont)

3. g: R2 → R

g(x, y) :=

� xy

x + y
, ha y 
= −x

0, ha y = −x

Folytonos-e a g függvény a (0,0) pontban? (10 pont)

4. Legyen N:={(x, y) ∈ R2|0 ≤ x ≤ 1, x + 1 ≤ y ≤ 4 − 2x}.
Z Z

N

xy dxdy=? (10 pont)
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